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Trabajo en Clase 1
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2. Seam : P(R) — R una aplicaciéon que satisface las siguientes propiedades:

(1) m(@) =0;
(1) Para todo A, B C R tales que A C B, se tiene que m(A) < m(B);

(1r1i1) Para toda sucesion (A, ),eny C R se tiene la estimacion:

m (U An) <> m(Ay).
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3. Sea X un R - espacio vectorial. Si (X, .&7) es un espacio medibley f: X — R
es una funcion (&7, Bor(R))-medible y lineal demuestre que, para todoy € X
y para todo r € R, la funcién g : X — R definida por g(x) = f(ra + y) es
(o7, Bor(R))-medible.
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Trabajo en Clase 4
1. Sea f : R — R una funcion definida por
e’ six <0,
flx) = .
arctan(x) si x> 0.

Muestre que f es una funcién medible.
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2. Sea (X..o/) un espacio medible v (f,,)nen una sucesion de funciones de X
en R, todas ellas & —medibles. Demuestre que los siguientes conjuntos son
&/ —medibles:

A= {2 € X|(fn(2))nen es acotada inferiormente},

B ={x € X |(fu(2))nen es acotada superiormente}.
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3. Sea f : R — R una funcién. Muestre que si el conjunto {z € R| f(z) < a}
es medible para todo a € QQ, entonces f es medible.
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