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(&) P (N, 7y) — (5, T)
Vin) = W'y p) @& Comptctq

'\(/-’/W;IAI}}:A

o \O “‘C{ m’{), €2 €0Om PO 10}

Por lo tank, la compaddad @ u propiedad  dopeldgice



Propdsiioh 3.16. , o4 o)
Sean (0T y FxT) = (WTy) ol g (NT) ot commido, (4Ty) o de Hadd
& conbiove g biyechea, entores 4 & v homeomedismo.

Vemeshacioh ‘ ,

Puesto  gre f e continva g biyechua, entonce  existe £ Ash basts pméa ye S
@ onfinu a ) | | j
Recordemas qe se hene los Sigientey  envnciadas  equd vy lemes

) £ el nomeo mcﬂ/vsmo

i) Ji eA u)nfm,uu, ‘Digécff‘{ug q obi et

i) £ e conbine | biuoehos |yl ereada.

P@@, LO +an{‘01 fem(u P/o‘bcr g f & C@rmzfm

Sea. A v conjunto. 0o vaco | cercado de X, como AS Xy A cerrado, 4  Xes
compacko enbonees A @& compado, asi HA) & Compacto en (¥,Ty) g como (2,75 )
€4 compactho | (\%»u-(g) € é’@ HQAJJ&(#, G’ﬂ’i‘ﬂﬂtféb 7[('&’ & C@rfaal;),

Corolaro | £, ]
2ec. X un o,or)jw\)fo no Sace scbre el wal se definen day W(Opo(ogm.s G, Co teles e
(’X.Z[) ea  com pacte, L'fx,?—?_) e\ U e phao ch H»aucﬂ,r‘ﬁ— K T2 E”[/, e /')éne @£

Demosty acion: |
(oo Tz & T se hene @we Td er conhinua

T (% T) — (x,Z)

u\%‘\‘tzando )Q pfopésidok Tl , & ';700@ e la idenhded & on i‘xowws-mw;mmf«', enfre. (%, 7)) Y
(%, &) @ a‘ea‘r, 7y Tz don ‘f@pdo\cﬁo\\ equvilentey en X

er&SI&OR TR , o
Sea (O Tx) wn epacie {'va(‘Oﬂ?oo compueto 4 dupongames e Hne W, existe

i [k ) | e ik -1

conhvg ful ge Gndnew  sepe punfas en X, erfine (%70 @ mehizabla.

Dewodeacion:

Regordomos e Undnem  uma Femilio | de hmiioney. confinuas e, (XeZe) en [k, 1) sepore
Dunhos  Si_ o todo  xgu , exisle Q€M tal  qe

:%I‘m (x) ¢’f£0{/9)
(orsi derem oy

di XX —» ®F L O L
:L")("kj) ot c'{(’)(,\j\:.z__‘ 27 ]7[1(7()—'[!(3){

i=,

donde Z\' = ‘[I' /C\‘

Ento Nt PO %‘05?«:; €T RIS l i c,}/’Oﬂ:Jﬁ’ Ci()‘) = gup [£1x) )

co R \ i xE X
o (xd) = ;‘T < Q(Z. é-/ |4 eal.
h=n & = /

Como  4n sepero. pwbs ea X, se tiere que (ndaew  tambien epee pondf on X
Asi, e daal  demoshes e d & e mehdea en X Poda demasve e (X,@)
e eq,wic.{eﬁc o (X, TG) Uhlizaremes el weolerie 333 | >
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4 (S| 4 Va4 d(x8) = 24d(xd) =1«
2Ns A
Ast. Td € Zx. P lo fonto, ulilizands el cordlario 17 tenernas qe Td & Ox. Asi, (%)
e retzgble

Debinidoa #19. | | |
See. (XTx) on espoaes fopoldgled 5 AE X, dedmes qe A & celahvamente compack,

Templo

+ 3 (B, N0 @ wn espocic nermedo de dimension Hinite, entonces A en relobvomente
compacke St g solo si A ey acstudo,

[
> Si (E.l-le) & wn epado nemado de climemwﬂ ’A‘nif\‘c\, entonces Si A @ relphvamek
et compocto, enfonees A e eetodo,

En cjen@(il, s (Xd) e un epucic mehice A g relaNvamepte compecto  en Jdd
entonees A @ acctede

Sec /&Sb&pdl , A & owtede si S(A] <t
S(8) = d ()

X3EA

—

7) ‘ 1\ r T 5
uomo A @ [ Com p QLTO, EGn (\\x{l {1 ) | &2 Qu@(_\g mos tees | e Ax A én gﬁ/)‘»p{lC#LO en X = X con
11‘ L. - i i

Zd xTd. Asi, ohilizando | que

b sk
J

e conhinug, Sse fienc que d(ZxA) o compacte. en (RY 1) @ decir qre d (AxA)
el .
QaCoteda 4 cervado por O Tunto

1=
<

Pegposicioh *.20 | | NN
Sca. (WT) un erpude fopolgica, entonces lu nich finik de compach & compocti.

/
Q@mosﬂado«\
Bostara moshe Lo Siguiente:

Ql« \

Si Ay Aq | so0 LC:(\&(,;H‘ILm compactos e (x7x) P.D AU ea compacto
qQ \ ( | \ —
See. 10iliex un recobimients Objeto  de A UA=, s

Al =2 U 6

lET

(s

A'L = U (9"
1EXT

(JOmO A\ 9 /\\z <ON c(_nmpaoh:?;, “Lﬁ’ﬂemo_f Q)e

Al LD 10y | Ar =10 (9
LES ey

A . P 1
T { < s b o (3 T, SRS
lomando Q= SUK , (—\f‘, | reremees  gre AUAR ey Compuete. @



Obse voaon | : _
5 YAt ua tamilie de cempades: ol que (O Al #F 4 odemds (K Te) es
Sepurede 0 de  Hauwsdutt, tenemos e o

\eT | 9
€ compucty.
En efecto como WET | A o ceccedo, (Yo e (X(Tx) ey separuds) g (A & un
cOn b cewudo o valo, teremos e i 3
\{ )
(1 Ai c A con (€1
leT :
{ A At—\ {‘\'\ "\ - ¢ £ Ava A ) A o | . ‘) A o D1yl o /
E\. v o gl | ceniyp CR vn Cli‘ﬁ;vm‘f oM paeyO . roe (WO Toonie, - [ [lex A &L LOMpeedd,
= 5 Sk 1 TN . . Ne Lo - | . ) o
L antenof | e alic'e. 3 coumimos Qe X fene &l axoma ¢ seprudion | Gk

° Si (X, %) & unicamente & un epacio topeldgico gy A g Ae com pactos, Se
Hene pa © no AN ey compocto, ANAL+2 | Ruso)

o S fAitier un damilic de compackos  del e .Q,A‘ 2 s diene e

VARG
compacko.  (False) ér

/

wnh\;gemp &u : ﬁ'»jt’fLe‘La‘O,

Sa. W Tx) un espacio pro(d&icc AE X, decimog Qe A e secwendalmente ompecto S

tode. suesion d A admile uni Sdhsocesioh Qe convege en Al
B dear, o (Kelaem SA eviste  (Xndedin vt Sobsoterivh de Qo) nem y en

tul ge

: lrm i Xn,,")(

-+ <o

en (XiZ‘x).

Q bserucioh: | 7
Andlogamente e antes, diremos qe AEX @ relubuamenter gecoonciclmente compacte .
ta dear, qe i (ndnemw A, existe o fobsvsioh (mdeemw g »€A 7 ful pe

lin Haw =

Ho—p tC0

Ejemplas | .
Se verd qe en apaies mehcy, A @ decwenadmente  eompacko, sy solamert
st Aes compacto .

[}'léwcudo'nx \
* Schemes e 1 (X T @ ompedo y A e cenudo , entonces A ea compacto

¢ Si CX[ TX) & S(Zm(‘&é)ol AT X Wmpocko , en}or)cﬁ,] A & terado
Se Pvecge tenes lCU prepeaitiene cmclm(ic&zcu pae 8. compactp ?

¢S A @ sewendalmente compacte, enfonees A= [a3”



3 dS; A, o, s sans’u;mpcdm, AU8. wn S compectes ?

'}\espueﬁo ).

Si (WT) a sewenvalmente compucto,

Aa ercdo enfones A e Javendalmente impacte, on efedo i (Xdnew €A, se
hene @e (Knlnew X, Come &K@ savencicddmente compate . exisfe aeX ¢ (Xndeem
ona adbsocesich de (Kndnen tal e

l\'m %hv.: X

s o
Asr, 'K'EEA] A=A, s lo fanke A & sewenda menke compecto
‘83 = S~ocmpud-c N A e 5. cerrac&,c . [A':\ZA. entonces A e S.c-,crrr)/)ad“o.

Si (Kalnwew EA | ome X @ scwencalmente. empodts , existe xe X 4y (Kndeen  tal
Qe
fin X = x

kL~ o

A xelal= A,
Por Lo tunk, A & Sewencalmente cempacto

e Supcnﬁamos Qe (T @ Separado

N~ ] H. 5 \ 2 [ U ) il § b2 -~ s
e, b ’X S, coMmp e 0, ntoreer ¢ A cefYaco - A SCOIETY L Cel vk aTE O froeio :

Qv o -y 5 A A N 4 } \
AT ACX L SCCUBNA G TNENTE — com PletO

P- 8 ﬂ\ 2 S¢ (Poetta (;.3 D.

o - ] ' N ( ! -
co XelUAl, entonces enste, (Kalnanw €A Hal gre

l'vu’z X=X
Vil F.0

) Wil 8 i A BN gy e § IR 1PN P U PR N 5 S | PN ey 1l dhes [ X .
Vor ot lado, oMo | A €8 Secsencialment | Cof NPCe), TEAeIMGS | gLl | exTE | AR KES

Lo | sucesioh de (Xr) | ge convesge en A, PJ,(Q widdad  del limite (x.zx) ea @perods)
de dunde XA, Ast, A 00 & erods

* S A ey Sewgnc}a\me,r\@ Compoc;fo( e )mp'(m Qe A @ w@rrado.

Respeetto 2
A, Av, Secwencicdmente compticho . AtUAz  secvepcicl mente compocto

See. (Xndnem & AVAR . P.D Existe  (XnDuwewd  unce  $. saeiion umue[gt@ﬂ{e

N, = min ) new  +al e An €L

Nz = miv Y new ., a>l  :XE eAS

Ne = min hnp e . A >N = Ane Ad)

/ ;
%mem% ('Xnd wewrs gy UntS.Suesion é@ ,d,, @-ﬂf‘()nwa como Al es s, R mpecto, WLE?“GmaI
ge exwde una nuevo S, sucesioh  ( Gue la notaremos de lo misma fremal dal gre
conuerge  en A, Po( (o WLQn"\o (Xri) a8 wne Jubsucedt vh e convgrger en A JA
Ast, TAU R @ secwencitlmente compactho. W)



Cloge « svever % de septiembree de 2zl

Debinicion ¥ 22 AV

Zaa (4T on espade fopolda o y (Xndaews wno Suesion de X. Diremos e XEX
e (n valer adhgente’ de T soeehoh S para toda Ve vex), el ngmh’) A REMN X €V
@ im wnunte inhnidy

‘emplos

o S (Xxadnew admite vra subsugesion wnuwﬁen%,enhncea (xnew  acdmite wn valor
adheente

- > P v , , Io - ter ) 1 /e

En ewLecho, i (Und) ke €3 ’C\ gu\ggucggfon (_.r:rv:(?xm?nf‘;ﬁ :lf: (Aninems ol Que oo Xap
~ / /

D)

= )
0,6 !(: %Q‘n&\:] PC(’(Q ‘,{rv(:lo Uk i f) { )‘) ‘/ XS {r Ko { ) ?\’(/ f'ﬂ(’ /ADL(fC( flz,‘f_';r(, V&7 k' X Nk € (‘)/{f . For "(l(/ﬁ'f‘@’
el aonmbo

N KEIN Y Kok €U §

{1 i1 = z =
@ iohmm, Ast x ex wn g.{,l(c‘»r adneente oge  (Xn)neps.

v} vV

odLal auce:saof\| 0", por lo dicho antericimente,  (=1) 4 (1) Son valores adhesentfes.
e la sueesion (~0ON

Obsevacioner |

s S (Kn)n._e;pj &Ami{e?vn u;giqr adhevan?}-eﬁ &c N0 imp)«‘cc« Qxe (’X@)ne//\;! Jea“aondﬁfgﬂﬁf@
> Si (Xn)aeiv en (X, Tx) }l que admite "on valor adhecerte” cso no implica ge (),
una subsuesidn conue;aen% :

Debnicion .23

Sec. [X,Tx) un espado topolégics, decimes qe (%, T) admife’ (o propieded de Beleurs:
Weigshaes (B-w) ci fode. socesioh de X admite v valos adhgente.

\
Obsesoacion. L |
0 Si (KT ey vn gpacio sewercialmente. co mpacdy, admite o pro iedad B-w

"éi _L‘.’)(,(?-’x) o un - espade topeligio compocts, entonea X admife lu propledad de

lema }.2U.

Sen. (%2) vn apao de Huxduft (eporado) 4 Gmdnen una Suesion & X. Siconde-
rmey Az AXa:nem |, enunces

A=AV} vaore odherentes de xal.
En pachiolay, si A no admite volorer odherentes, A ey cewado.
Demoshacion.

\ ! 1 C e T2 @ . ,
Es C[CI(C‘ Qre AU \JO‘\O((; ocdheemter 1S A, D& X
.0 xeYwloer adhesente s

)]

o)

(T

¢ ! \ y AL 5 Y A i \
20p0ONGAMOS | pov  GbsofCo e exitte X EA | X gA tal Cpe
- Al
| \
X & X volorea acnee (‘_4@:_

Ane N § Xn € VUl

A o 7
(&) (mi)ro\ Ea decit e | AD VUx = *,,'Yn.,...,“/w\ Como (X Tx) @  m @pacto fopo 0aled

de Hawsduff, enfonwen parc tado €4}, kh , existe VU vecindad obiefa de x| tol
Qe ale U™ T o mendo U*z2 D)L 0UEN - DU, U @ wna deelnde f:f/ ((]:\
Y

<)



de X ol eg imiergeccgo'n ﬁin‘mto Cle lecinela dloa A CAL(emaf

AN U =
Por b fonto, xg A, lo ol es cbsucdo.,
Obxgvacion L L HEEN L
St onsideamay (X Tx) T on epacic ﬁrb\égimiom le proenix el ,_a&ﬂzmai_demmnf
Qi onfences ol leme 12@ ex velidé ,,

Poposivion 25 | de HW&UTHL
Tedo expue topologico (WTw)  com pecto, admile \o propieded (B-w)

Remostracion: \ L
Sumngamos Qe existe (X, &) oun eLpuecto %opolgg;.o compadn ¥ no adm;‘]lu la p/,(c/,)/'@c(w
G)—U\'s, entoncer existe una Sutipn  (Xnlnge & X fa e Ne (t,mif‘c U’L(/m(e,s adh&enf&:

Dehinimos, pato fodo pem fijo,
Ap Y= Koo Nz

o \wipdieua Ap er cenado  para fode  p ew, (lemo Tau),
Ademds

[l Ap =g

peno

En efecto, si guponemos f(_y( ubsurdo  qe | a€NpemAp,
PD! a e un valse adheente d (xn)new 1o ol teia absvedo. |
Sea WLeU@ , entoncer , Como  para todo PEIN aé Rp. 3¢ siae e, exitte MpiM,

con  Np>P, tal Qe G:O(np, en po(’ﬁ'cu(ar
L ke N xue ol
lo wal confiadice nuestra hipstesis.  Se hene ge \Ap\Pec& e inal tamilic e | wrroplah
no vagie  tul Qe
N\ Ap =
PEIN

Como (X% @ compacto, exise 3l nbsw fal qe
Aoz ||

')3

]

\

1 /
Aéema’;l pus c\@%mdw

)

(\\\ Ap\ = Apmﬂlx

=

n f :
Vot tu fanto | Pomox = , lowal @ abeurdo

w

(\Orﬂe PI’Y\DL‘ :“'Pl"",Pr\ l];

7
Obeeiwcion

Hemes demeshedo e |
¢ S (%%) e sewenc@mente compotks, entonen admite lu propledad de By

= 3 (4T er separado (0 Ry cempacko, enfoncea X admite (o poprectd do Bw
> Los recipsocas ex! eapaioy ?to,pgkégtm.. _T,,ggn@ra,,\eg,_ son fulsos .



o Si (X7x) ey compadty, entonwes  no naaanamente. @ | Secuenddlmen fe  compacho |
+ 80 (X.&x) e  sewendalmente compudo. no neeanamenke. (x79 ed compucko.

ﬁP(ODQSimon F2e .

oo (El) W espudo vné brico, los s»ﬁuieml&s enunciades son eguioalentes:
il E e compucto.

u) ALK Seoac,{wuq\menk meUC}’O

i) !: el m||~e G prOp}GdQ& Bw

i) E e compleh precompadno

Mn\dm 3. 9-3
Sa. (Ed) un esmdo mefrico, enfonwes decimay we AZE e pecompecto 3 parce fodo
€50 existe un nimeo Roito de demenm e (AW, | Xadig Al Bol | ge

As U Bl e)

=y i

Lemu . 3.98.|
Sec. LEid) un espacio mékrico: y (Kalnew! une sueasioh de E, lo Sigvi ertes epuncia dog
wn eguualentes’

) (aemw admite un vale adheente
i) (Xalnewv odmite vna sobsocedivh coﬂueg,tn}e: en (E.d)

Dewmestradon

i) 2 i) Teluial

D=0

Supongomos | gue n)nem  admite un valer adhetente en  [E,d) ey dedr, existe «
Qe V EV) | Yneim s XneVl ea jnbhnito .

el

(4D
Kl

En pachiovlar, BLX ¥n) con  n (ﬁo
An= Kem: Xe € B (X/1/n)!
= if\{ﬁm‘jﬁ)’ contidesa mo s
NG = A ' Na = Aa NN, o A\n= An Na-

- \ \ L Ne ol L D 7 L B ) N
A"s, pocemos | consideray M = min ANE N L Na =min AN e Ny peleey YIW[=NiN) N C N"—’& e (0
tanto . pae dodo  em

Anw € B (%, v)

!
A / I — 17} f
€A deus, 1 L T’m,,\"/\\? < ’/l/\ ) romando el l,rm««F coangdo ik = reo

le ((((X(‘ﬁ, %) =0

W 2

ASF/ (Kn)vew oonvege o X, LO Qe MY CARIC Qo L(annem ac[m/Le Vgl SOE&uc&j;L/é

Lenvggen te.

Ob&?)\.\‘.\doi\
a; S\)pﬂmem% ,,(X(TK), & m EAPQUC‘ ﬁ;po(o‘ﬁi‘w on ‘Q prop;*ec(cecl Tie,, @nﬁoﬂc&l G( ZGﬂ?ﬁ
Fae e vdlide.

Democtracion (3.26)
Df-(v @\. \PTY"Q ‘? "2(\)) . NoY (63-\07 (YK)‘S)WC({ e E eA f‘ffsfﬂ(‘rﬁ(f%@ 3 P 50(0 418 & \;Pw@ndc(/A
nen e | Co mMpa 0 o 3 S0 o S @  prewhpacho Y4 o mp /e Y @



~@=() Usonbo o propasicion E’%-,Qs,ﬁ g el loma/r26 - [ | | lids [euodonfpn[od {0
®5) | | f&] ol | | beile oot | o5 4]
Dupongamos (E,d) @ un eipato. me%oo tewencialmente compacty, P0. E e Compw‘lo 4l

peompueto L L L L L L L L L b L L L L
PP Ea complew T L] L[] i ‘: ,_J;.,-i,;,,,ijj_if7
S (Xn)new wna Swesioh de Capchy . PD. (xn)new. oowe:ge ,;,,,,;,,;,,,,; sl g

QDmo (E.d) e sewendalmente compocto, (Xynem “odmife, By Ju?orucei o% co‘nuéfyen&
Poc lo tante, (%n)new @ de Cavchy 4 adnr%e wa . subsucesion oonuefgenfe ke cuad trnphm

Qe (Xn)new COMIGR I .
10 (E4) @ prewmpad‘o ﬁ Ldr] b fotcdediol b L6 f
5uoongqmo_s por el absurdo aqe (E,d) no e prewnpc.&o EREEEERRER |
Por aketrdo, uuponﬁqmm qe T no e precompucto | ast, existe B0 ful qe ,Qafa fodo n €1

R opaw todo AXiL,..., %1 SE, dml Q)e , _ S I N A S I S

Bk U YR 1 N R O P N O R N T Y e

Tomando. X € E fijo, sgbemas we E # 8 (% ), e r)eonq)é xa & E Hul eyﬁ Xe &
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